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 التعليل:بين صحة أو خطأ كل من الجمل التالية مع 
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و C

 لشكل.اأنظر  ،والمتجانسالمعلم المتعامد  في تمثيلها البياني

يمس  الأولوتحقق أن المنصف  ، fتغيرأستنتج اتجاه  .1
المنحنى C 1النقطة ذات الفاصلة  في . 

نعرف المتتالية .2 nu :  بــــ 
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،0u الحدود:نقر الشكل ومثل على محور الفواصل أ -أ
1u ،2u 3وu للمتتالية nu ). دون حسابها موضحا خطوط الانشاء( 
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 أعط تخمينا فيما يخص اتجاه تغير المتتالية -ب nu . وتخمينا حول تقاربها ، 
n : 1برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي -أ  .3 4nu  

ثبت أن المتتاليةأ -ب nu . متناقصة ، واستنتج أنها متقاربة 
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 لتكن الدالةg يلي:كما  المعرفة على    1 2xg x x e    
 .gالدالةأدرس تغيرات  .1
بين أن المعادلة  .1  0g x    تقبل حلا وحيدا المجال  في 0,38; 0,37  . 
إشارة استنتج .2 g x. 
  الدالةنعتبرf بـــ :  المعرفة على   2 1 xf x x xe    وليكن ، fC  في معلم متعامد  البيانيتمثيلها

 )وحدة الطول   (ومتجانس 
 : من xبين أنه من أجل كل .1   f x g x  
 .  fأدرس تغيرات الدالة  .2
بين أن المستقيم .3  2ذو المعادلة 1y x  مستقيم مقارب مائل للمنحنى fC عند . 
أدرس وضعية .4 fC  المائلبالنسبة للمستقيم المقارب . 
 بين أن المنحنى يقبل نقطة انعطاف . .5
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 قــــبالتوفي                                                                           ىــــــــانته  

  الحلول قريبا إن شاء الله    اترقبو 
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 التعليل:بين صحة أو خطأ الجمل مع ت

: خطأ لأن  .1 
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صحيح لأن :  .2 ln 3 ln3 ln ln3e e         : لأنlne  
2yخطأ لأن : حلول أي معادلة تفاضلية .3 y  :هي من الشكل   2xy f x ke حيثk . عدد حقيقي كيفي 
   المتراجحة لأن: خطأ .4

1 2 1x xe e    : مجموعة حلولها هي  ;0S   
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و C تمثيلها البياني

 في المعلم المتعامد والمتجانس، أنظر الشكل.

تحقق أن المنصف الأول يمس المنحنىالو  ، fتغيراتجاه  إستنتاج .1
 C  1في النقطة ذات الفاصلة . 

 حلا مضاعفا  1أن المعادلة تقبل العدد متزايدة ، نثبت  fالدالة

لدينا  f x x  تكافئ 4 1 2x x x   ويكافئ
24 1 2x x x   2ويكافئ 2 1 0x x    أي 
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للمتتالية 3uو 0u،1u ،2u الحدود:ل يمثتالشكل و  لنق -أ nu )   أنظر الشكل( 
 فيما يخص اتجاه تغير المتتالية التخمين اءعطإ -ب nu  حول تقاربها . التخمينو 

من الشكل لدينا : 
3 2 1 0u u u u  ومنه نخمن ان المتتالية nu  متناقصة تماما 

n : 1راجع أنه من أجل كل عدد طبيعين بالتابرهال -أ  .3 4nu  

 أولالدينا  01 4 4u    1صحة الخاصية نفرض ثانياومنه محققة 4nu   11الخاصيةونبرهن صحة 4nu   

1(لدينا  4nu  (   والدالةفرضية التراجعf متزايدة على المجال 0;4  فهي متزايدة على المجال 1;4 : ومنه 

     1 4nf f u f  : 11أي 2,5 4nu       : من أجل كل عد طبيعي ومنهn  1فإن 4nu  
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1n نحسب الفرق  nu u  :     
22

1

14 1 2 1

2 2 2

nn n n
n n n

n n n

uu u u
u u u

u u u


    
    

  
1ونعلم أن    4nu   أي
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ت أن المتتاليةاثبإ -أ nv ب حدها الأول .احسابية يطلب تعيين أساسها وحس 

1nلنثبت أن الفرق nu u  ثابت      : 
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1إذن متتالية هندسية أساسها
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  . nبدلالة nuج عبارةاواستنت ، nبدلالة nvكتابة عبارة -ب
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 لتكن الدالةg يلي:كما  المعرفة على    1 2xg x x e    
 .gالدالةتغيرات دراسة  .1

     لدينا :     lim lim 1 2x
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ودالتها المشتقة هي :  قابلة للاشتقاق gالدالة،   من x كللدينا من أجل    2 xg x x e    و منه إشارة g x 
من نفس إشارة  2 xكما يلي  يعطى وجدول تغيراتها:

 

 الثالث :التمرين 
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ين أن المعادلة بت .2  0g x    تقبل حلا وحيدا  في المجال 0,38; 0,37  . 

على المجال مستمرة ومتزايدة تماما gالدالة           ;2 ومنه على المجال 0,38; 0,37   وبما أن      

   0.38 0.37 0g g    طة المعادلةفإنه حسب مبرهنة القيم المتوس  0g x  تقبل حلا وحيدا المجال في  .
 0,38; 0,37   

إشارة ستنتجا .3 g x. 

 الجدول :  فينلخص النتائج 

 

 الدالةعتبر نf بـــ :  المعرفة على   2 1 xf x x xe     
 : من xبين أنه من أجل كلالت .1   f x g x  

                                    :   من xلدين من أجل كل       2 1 2x x xf x e xe x e g x            

 .  fتغيرات الدالة  دراسة .2

شارة إ f x من إشارة  g x أيضا اولدين  :   lim lim 2 1 x
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ين أن المستقيمبالت .3  2ذو المعادلة 1y x  مستقيم مقارب مائل للمنحنى fC عند . 

 لدينا : lim 2 1 lim 0x

x x
f x x xe 

 
        ومنه المستقيم  2المعادلة ذو 1y x   مستقيم مقارب مائل

للمنحنى fC  عند  . 

 جدول التغيرات : 

 
وضعيةدراسة  .4 fC  المائلبالنسبة للمستقيم المقارب . 

وضعيةلدراسة  fC بالنسبة للمستقيم المقارب المائل   ندرس إشارة الفرق   2 1f x x    : ومنه لدينا
   2 1 xf x x xe        ومنه إشارة الفرق هي عكس إشارةx . 
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 أن المنحنى يقبل نقطة انعطاف . إثبات .5

     :   من xلدينا من اجل كل   f x g x   ومنه 

 

نلاحظ من الجدول أن     f x   فإن النقطة 2عند  تهاتنعدم مغيرة إشار
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لدينا   0g     تكافئ 1 2 0e      نستخرج قيمةe   الدالة  فيونعوضها f   : فتصبح
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رسم نستطيع ومنه  fC إجابة إضافية  ( كما يلي( 

 
  

 بالتوفيــــق                                                                           انتهــــــــى  
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